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C((t)), Qp", ainsi que leurs extensions finies.

Conjecture (E. Artin)

La cléture abélienne Q2 de Q est C;.

Conjecture (S. Lang, 1953)

Soit X une courbe intégre sur le corps des réels R. Si
X(R) = 0, alors le corps des fonctions rationnelles R(X) est C;.
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Eventails de dimension 3 : projection
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Les conditions de "petit degré" sont les mémes.
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Théoréme (J. Kollar, 1996)

Partie Soit K un corps quasi-algébriquement clos possédant des formes
r metique . . . . e

normiques de degré arbitraire. Toute sous-variété de
P(ag,...,an) de degré

d<ap+--+ap

posséde un point rationnel sur K.
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Elle est donc rationnellement connexe si
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Par définition, Y est plongée dans I'éclaté Bl (P") de P" le long
de L, dont la graduation naturelle est une bigraduation.

Qu’est-ce qu’un “petit degré" sur Bl;(P") 7
q P 8
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Sous les hypothéses ci-dessus, la variété Xy peut-étre vue
comme bon quotient géométrique (sur K) :

X = (AZ(U \ 2(2)) //G.
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Si Ic est de cardinal > 2 et

0<C-D<> C-D,

pElc

alors D posséde un point rationnel sur K.
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d<k+p+2.

Remarque — Une fois encore, la condition de petit degré qui
implique la connexité rationnelle est exactement la condition
qui assure |'existence de points rationnels.
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(b) Il existe une courbe extrémale C; telle que

C.-D< Z C7.~Dp.
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1-cycles graduants : définition
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C € Zi(Xx) est dit graduant pour D s'il vérifie les conditions
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(G1) I existe o € X tel que J- = o(1).
(G2) L'ensemble I(C,D) =

Partie {p e JF|VC e A (Wz(l)) , C'-D= 0} est de

Robin
Guilbot
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cardinal au moins 2.

(G3) Pour toute collection primitive P contenue dans Jc, le
cardinal de I(C, D) \ P est au plus 1.




Théoréme principal
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Soit X5 une variété torique vérifiant les hypothéses (H1), (H2)
Gulbat et (H3) et K un corps Cy possédant des formes normiques de
tout degré. Soit D un diviseur de Weil effectif sur Xs. Soit
C € Zi(Xs) un I-cycle graduant pour D. Si

Partie O .
Aritthmétique 0 < C D S Z C Dp
pel(C,D)

alors D posséde un point rationnel sur K.
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